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1. Maanviljeliji on ostanut siemenifi, jotka riittivit pinta-alaltaan 20000 m?:mn
suorakulmaisen pellon kylvimiseen. Pelto kylvetdan metsén reunaan, ja ympé-
réidddn muilta kolmelta sivulta aidalla. Miten pitkit on tehtédva pellon sivuista,
jotta aidasta tulisi mahdollisimman lyhyt.

2. Olkoon f(z) = z2. Laske funktion f yli- ja alasummat vililla [0, 1], kun osavé-
leja on nelji. (Eli osavilin pituus on 1/4.) Vertaa tuloksia integraaliin fol z? dx.

3. Laske seuraavat integraalit.
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4. Laske seuraavat integraalit. Téssd on hyotyd yhdistetyn funktion derivoimis-
saannosta.
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5. Fysiikassa kappaleen liikuttamiseen kiytettdva voima mééritelliin kappaleen
liikemaaran muutoksena ajan suhteen. Mita kovempi voima, sitd enemman lii-
keméaarda muuttuu. Liikeméaard on vastaavasti voiman kertymaé ajassa.

Biljardipalloon kiinnitettiin voima-anturi, minka jilkeen palloa lyotiin. Maa-
ritéd voiman kuvaajasta integroimalla pallon saama liikemisird. (Ald vilité yk-
sikoistd N ja ms, jos ne eiviit ole tuttuja.)
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6. Maaritelladn kaikilla positiivisilla kokonaisluvuilla funktiot fi : [-1,1] — R,
fe(x) = —2% + 1. Miki on funktion f; ja x-akselin villiin j#fivéin alueen pinta-
ala? Mité arvoa pinta-ala ldhestyy, kun &k kasvaa? Piirrd kuva tilanteesta muu-
tamalla k:n arvolla, sekd rajatilanteesta, kun k£ — oo.



